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Exercice 1. (7 pts)
Déterminer les fonctions réelles f dérivables en 0 telles que :

fety)=cflu)+e'f(x), V(z,y) € R
Indication : Calculer f(0), puis utiliser la définition de la dérivabilité.
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Ezereice 1. (07 pts) Soit 'anneau usuel (Z/nZ, +,-) ou n € N,
(1) Rappeler pour quelles valeurs de 'entier naturel n, I'anneau
(Z/nZ, -+, ) est-il integre?
(2) (a) Résoudre I'équation 7% — 4% + 3 = 0 dans Z/72Z.
(b) Résoudre I'équation Z2 — 47 + 3 = D dans Z/12Z. :
(e) Expliquer pourquoi dans le cas a), I'équation donnée a deux 0
solutions, alors que dans le cas b), elle en admet plus que
deux,

Ewercice 2. (06 pts) Soit U = R\ {(0,0)} et soit J une application de (
U/ dans R* définie par:

f(z,y) = (& — ¥, 2zy) K

(1) Montrer que f est de classe C* sur U et que sa différentielle est
inversible en tout point de U.
(2) f est-elle un difféomorphisme de U sur un ouvert de R®2?

Ezercice 3. (07 pts) Soit

2 10
A=| =1 0 0
0 0 1

(1) La matrice A est-elle dj.agoua‘ﬁsable?

(2) La matrice A est-elle tngOHahsa?ble?

(3) Trigonaliser la matrice A en écrivant A — PTP o) P est uiie
matrice triangulaire et P €t la matrice de passage.



